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Chapitre I

Rudiments de logique et théorie
naïve des ensembles

Si la mathématique repose sur la logique et la théorie des ensembles, il semble difficile
de commencer un cours de base avec des notions issues de ces disciplines : l’abstraction
dont il faut faire preuve pour les aborder rebuterait plus d’un novice. Heureusement,
tout un chacun possède un minimum de sens logique. Nous ne ferons ici que donner
quelques rappels afin de familiariser le lecteur avec nos conventions. En ce qui concerne
la théorie des ensembles proprement dite, nous ne ferons qu’effleurer le sujet. Les
développements donnés ici sont largement suffisants pour une première approche et
sont proches des idées intuitives des mathématiciens du XIXe siècle. Il est toutefois
à noter que cette manière de voir les choses n’est pas mathématiquement correcte,
comme nous l’évoquerons. Elle ne donne cependant aucune mauvaise habitude, ce qui
fait que nous adopterons cette approche sans hésitation. Le lecteur intéressé par la
logique pourra, par exemple, consulter [26, 9, 10, 20] ; en ce qui concerne la théorie
des ensembles, [5, 6, 14, 16, 18] sont des références communes.

I.1 Logique

Toute théorie mathématique est basée sur des axiomes : ce sont des formulations de
propriétés jugées comme évidentes concernant des objets auxquels on désire appli-
quer les mathématiques. Une manière, certainement restrictive, d’aborder une théo-
rie mathématique consiste en la voir comme une collection d’objets mathématiques
et de relations vraies entre ces objets. Les objets mathématiques sont par exemple
les nombres, les fonctions, et cætera. Les relations sont des assertions (qui peuvent
être vraies ou fausses) que l’on peut formuler entre ces objets. Les vraies, appelées
théorèmes, sont celles qu’on démontre, c’est-à-dire que l’on déduit logiquement d’un
certain nombre d’axiomes.
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